Odpowiedzi do zadan domowych

1. Pochodne funkcji wielu zmiennych

D ulx,y) = 4x3 —2xy? +20Iny
U, = 12x?% — 2y?

20
U, = —4xy + >

Uy = 24x

20
Uyy = —4x — y_z
Uyy = Uyxy = 4y

2) u(x,y) = —10cos(5y) + 3e?*
u, = 6e%*

u, = 50sin(5y)

Uy = 12€2%

Uy, = —250 cos(5y)

Uyy = Uyy =0

3) u(x,y) = sin(xy) - 3x

u, = 3xy - cos(xy) + 3sin(xy)

uy, = 3x* cos(xy)

Uy, = 6y - cos(xy) — 3xy? - sin(xy)
Uy, = —3x3sin(xy)

Uyy = Uy, = 6X - cos(xy) — 3x%y - sin(xy)
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2. Uproszczone rownania rozniczkowe czgstkowe | i
rzedu

D ulx,y) = 2x%y% + 6y + F(x)

2)u(x,y) =3x%cosy —x°y? +x-F(y) + G(y)

2.,2

Zy +G(x) +H®)

3) u(x,y) = 3ye* —

G(x) = jF(x)dx

) u(x,y) =e*-H(y) + K(x)
H(y) = f () dy

G(y) = ef



3. Rownania rdzniczkowe czastkowe | rzedu

Dulx,y) = F(y? —x3) FeCt
2)u(x,y) =F <@> FeCt?

3) Postac uwikfana :

F(X,ﬂ>=0 FeCt
Xy

Postac jawna :

wen=(v-r Q)

4) Postaé uwiktana :

x2
F ey_7,1n|u|—y =0 FeC'
Postac jawna :

u(x,y) = eF(ey_7)+y

5) Postaé uwikfana :

1 1
F(X,—+—>=O FeC?
X' 2xy u

Postac jawna :

u(x,y) = -



4.Rownania rozniczkowe czgstkowe liniowe Il rzedu

D ulx,y) =Gy —3x) + H3y — x) G,HeC?
gdzie G(§) = [ F(n)dn

2)ulx,y) =F(y+3x)-x+G(y+3x) F,GeC?
3) Postac kanoniczna :

vff + Unn =0

gdzieé =y —xorazn =x

5. Rozwigzywanie rownan z warunkami poczgtkowymi

1) u(x,y) = (xy)?
2) u(x,y) = x(y2 - Inx)

3) ulx,y) = =2(y — x)* + 5(y — 2x)?



